Concursul "Unirea"
Focsani, 27 ianuarie 2007

Clasa a XII-a

1. Determinati o functie derivabila F': (0,27) — R astfel incat

)

1
F'(x) = ‘5 + cosx

pentru orice = € (0,27).

2. Fie f:(0,00) — (0,00) si F': (0,00) — (0,00) o primitiva a sa astfel
incat
of (F(x)) f(z) = F (F(x)),
pentru orice z € (0,00) .
Sa se arate ca daca exista lim f (F (x)) f (z), atunci nu existd [ € R

r—00

astfel incat lim (F o F) (x) = L.

3. Fie M o multime inzestrata cu o lege de compozitie asociativa, notata
multiplicativ.
a) Fie a,b € M astfel incat a = aba si ax = za, Vo € M.
Daci ¢ = ab?, ardtati cd a = aca si cx = xc, Vo € M.
. 4 . oo
b) Fie A = ( 5 % > € My (Zy3). Cate matrice B € My (Z12) verifica

egalitatea A = ABA?

4. Fie (G,-) un grup si a € G astfel incat a # e, a® # e si a® = e (adica
a este element de ordinul 3 al grupului G).

a) Dacd o submultime nevidd A a lui G are n elemente gi ax € A, Vo € A,
atunci n = 3m cum € N*.

b) Dacd n = 3m cum € N*, precizati un element z de ordin 3 al grupului
(C*,-) si o submultime A a lui C* avand n elemente astfel incat zx € A,
pentru orice x € A.



